Legyen (R;+, ) egy tetszbleges integritastartomany. Barmely a,b € R esetén azt mondjuk,
hogy a osztoja b-nek, ha van olyan ¢ € R elem, amelyre b = ac. Formélisan:

a|lb < Jc€R:b=ac

Az alabbiakban az oszthatosagi relacié néhény tulajdonsaga olvashaté. Toltse ki a hianyzo
részeket, és indokolja meg a bizonyitasok lépéseit. Az indoklasoknal (mindig a mert sz6 utani

Tz vz

kell hivatkozni (pl. az Osszeadas asszociativitésa, zérusosztomentesség, stb.)

Tétel. Az oszthatdsdg reflexiv reldcio: Ya € R: a | a.

Biz. Azt kell belatnunk, hogy van olyan ¢ € R elem, amelyre a = ................. Ilyen

elem val6ban létezik, mert ................. O

Tétel. Az oszthatdsdg tranzitiv reldcid: Ya,b,c € R:a|bésb|c = .................

Biz. Tegyiik fel, hogy a | b és b | ¢, vagyis léteznek olyan u,v € R elemek, amelyekre b =

és ez igazolja az allitast. O

Tétel. A multiplikativ egységelem mindenkinek osztoja: Ya € R: 1 | a.

Biz. Azt kell belatnunk, hogy van olyan ¢ € R elem, amelyre ................. Vilagos, hogy
AC= it elem megfeleld lesz. O

Tétel. Az additiv eqységelem mindenkivel oszthato: Ya € R: a | 0.

Biz. Azt kell belatnunk, hogy van olyan ¢ € R elem, amelyre ................. Az elGadas-
vazlatban szerepld 2.3. Allitas szerint ac= ................ elem megfelels lesz. 0

Tétel. Barmely a,b,c € R esetén, ha a | b és a|c, akkora|b+ c.

Biz. Tegyiik fel, hogy a | b és a | ¢, vagyis léteznek olyan uw,v € R elemek, amelyekre

Ezzel belattuk, hogy a | b+ c. OJ



